4° ESO

Funciones reales de variable real

1) Responde a los siguientes ejercicios sobre el concepto de funcion:

1.1)

1.2)

1.3)

1.4)

1.5)

Escribe tres funciones distintas que tengan como ley de
asociacion f(x) =2x.

Siendo f(x)= —%, D(f)= N, calcula:

£, £2), RO, £({45.0) fl(-ij, f@

Siendo f(x)=-x+1, D(f)=Z", calcula:
fED, f@), R, f(=3,-2,-1) f7(40),
77({20, 30, - 7}).

Siendo f(x) =[x, D(f)=0, calcula:

f@ £ R £, £, f“({4, 3,—§}j.

Siendo f(x)=2x, D(f)=Z, calcula:
f3), £, RO, [ @ (8, -6, 7)),
7({3, -4, —10}).

2) Calcula el dominio de las siguientes funciones:

2.1)

2.3)

2.5)

2.7)

2.9)

2.11)

2.13)
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f(x)=4x2 _lx 2.2) f(x):(x—l)-(x+§j
2 2
f(x) = _9x22_2x+(x—1)3 24)  f(x)= ’;”
x° =2
X 3x* —x-2
f(x)= 2 2 3) 26) S =5
f(x)=-—2x+3 28)  f(x)=4(x-4) (x+3)

f(x)=—y4—x) (x+1 2.10) f(x):w/xil—xi

f)=yJ2x+1)(x-2) 2.12) f(x)=+Vx’-x-12
f(x)=+-x>+6x-9 2.14) f(x)=+vx?+x+2
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x—2 x—2
2.15 X) = 2.16 X)=-—
) S N ) f(x) .
2x+3 Vx-3
2.17 X)=— 2.18 X) =
JRNACY: ) f(x) (c—4) Gra1)
2.19) f()c)=L+1/x—l 220) f(x)= 3x+2
x—1 2 (x+4)-Yx-2
3) Representa graficamente las siguientes funciones:
3.1)  f(x)=-2 32)  f(x)=-2x+3
33)  f(x)=x"+2x+1 34)  f(x)=x>+2x-15
x+2 si x<—1
3.5)  f(x)=<x’ si—1<x<1
X sil<x
-2 Six<2
3.6) f(x)=11 six=2
—-x+1 Six>2
-x—-1 six<1
3.7 f(x)=3-2 sil<x<3
-2x six>3
- X Si x<2
38)  f) 3 si—2<x<1
. X) =
-3 sil<x<2
X Si 2<x
39)  f) -x° si—2<x<0
. X) =
x* -1 si0<x<4
1 six<0
3.10) f(x)=4-1 si0<x<3
x—4 si3<x
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2
al +1, h(x)=x"-3x y g(x)=+/x—-3, calcula:
X

4) Dadas las funciones f(x) =
a1 (f+r)x) 42 (f-n)o)  43)  (3h)x)

4.4) G fj(x) 4.5) (é](x) 4.6)  (f-h)x)

47) (fogdn) 48) (gof)x)  49) [%gj(x)

5) Dadas las funciones f(x)=x"—x+1, g(x)=

2
j(x) = \/xxﬂ,calcula:
5.0 (f+g)w 52 (f-2)w)
5.3) (ﬂ(x) 54)  (g-h)x)
5.5 (hof)x) 56)  (feog)v
57 ((57)0n ) 58)  ((g—1)e £

59 (ern)oGrk 510 (L

6) Calcula las funciones reciprocas de las siguientes funciones y comprueba el
resultado:

6.1)  f(x)=2x+1 62) f(x)=x"+3

6.3) f(x)=+/x—1 6.4) f(x)=-2x>+1

65 flx)=""1 66) flx)="2"2
x+2 x+7

6.7 f(x)=2 -3 6.8) f(x)=_2x_3
x+4

6.9) f(x):‘/xz_l 6.10) f(x)z’i/%4
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7) Estudia la simetria de las siguientes funciones:

7.1)  f(x)=3x 72)  f(x)=|x+1
— X x3
73)  f(x)= s 74)  f(x)= 3
75)  f(x)=—x’ 76)  f(x)= fz
x  +1
77 f(x)=3x"—x 7.8)  f(x)=—x°+x*+2x

7.9)  f(x)=x"+2 7.10)  f(x)=x:|x|+x

8) Estudia el dominio, el recorrido, la monotonia, la acotacion, la simetria y la
continuidad de las siguientes funciones:

N\

8.1)

8.2)

LE.S. “EL PALMERAL” 4



4° ESO Funciones reales de variable real

8.3)
8.4)
Y\Q\\ 021 p 45
\ =2
8.5)
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8.6)

2.

ol 2

9) Calcula los limites indicados en las siguientes funciones:

9.1)

012 345

a) lim f(x) b) lim f(x) ) lim_ f(x)
d) lim f(2) ) lim_ f(x) f) lim f(x)
&) lim f(x) h) lim f(x) i) lim f(x)
i) lim f(x) k) lim /() ) lim f(x)
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9.2)
2N 4
a) lim f(x) b) li{g,f (%) c) lifj;f (%)
d) lim S(x) €) lim S(x) f) lim f(x)
9.3)

\_

\.\3-2\\01 2 3 45
\-2

—

a) lirlawf(x) b) Zir_;gi f(x) c) lilg+ f(x)
d) lim f(x) e) lim f(x) f) lim f(x)
g) lim f(x) hy lim f(x) i) lim f(x)
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9.4)
6|
5
4
3
3 o/_
—7-6-5-4-3-2-V 2345067
-2
-3
41
_5 I
a) lim f(x) b) lim f(x) ©) lim_f(x)
d) lim f(x) Q) lim f(x) f) lim £ (x)
g) lim f(x) h) lim f(x) i) lim f(x)
9.5)
61
51
4
3
-?-6-5-4/-'3/-'2-1[1 1234567
-2
-3
A
51
a) Zilzawf(x) b) 11'111r f(x) c) Zil_n4+ f(x)
d) lim f(x) e) lim f(x) f) lim f(x)
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10) Dibuja, en cada caso, una funcidén que cumpla las siguientes condiciones:

10.1)

10.2)

10.3)

10.4)

10.5)

a) Zi;zaoo f(x)=0 b) Zlnz f(x) =400 C) Zimoo f(x)=1
a) Zinzq f(x)=3 b) linzg f(x)=2 C) ling f(x)=—o

a) lim f(x)=+00 ) lim f(x)=-2 o lim [(x)=-5
d) lim f(x) =0 ¢) lim f(x)=2

a) lim f(x)=-1 b) lim f(x)=+0 ¢) lim f(x)=-4

X—>—00 x—>——6" x—>—6

d) lim f(x) =0 e) lim f(x) =+

a) Zi;zaoo f(x)=—-0 b) liigi f(x)=—0 ¢) lim f(x)=+x©

x—-2"

d) linzfg f(x)=—0 e) linza+ f(x)=400 1) lim f(x)=+0

11) Resuelve los siguientes problemas:

11.1)

11.2)

11.3)

11.4)

11.5)

11.6)
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En una circunferencia de radio 10 metros se inscribe un
rectangulo. Expresa el area del rectangulo en funcion del lado x
de la base. Trata de representar dicha funcion.

Un fabricante quiere construir cajas prismaticas de base cuadrada
y cuyo volumen debe ser 10 litros. Expresa la altura de la caja en
funcién del lado x de la base. Expresa también el area total de la
caja en funcion de x. Representa ambas funciones.

Se desea construir barriles de forma cilindrica de 100 litros de
capacidad. Se pide:

a) Expresa la altura del barril en funcion del radio de la
base.
b) Expresa el area total en funcion del radio de la base.

Se quiere construir un pozo de forma cilindrica de 2 metros de
diametro. Expresa el volumen de agua que cabe en el pozo en
funcién de su profundidad.

Un rectangulo tiene de perimetro 40 metros. Expresa la altura del
rectangulo en funcion del lado x de la base y lo mismo para el
area.

Expresa el area de un tridngulo equildtero en funcion del lado.
(Qué tipo de funciodn se obtiene?. Halla el valor de esa funcion si
el lado mide 10 unidades.
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11.7) En un monte hay x casetas de guardas, cada una esta unida a las
restantes por un camino distinto. Expresa el numero de caminos
en funcion de las casetas. Halla el nimero de caminos existentes
si hay 10 casetas.

11.8) Se dispone de una cartulina de 100 por 40 cm y se quiere
construir una caja con tapadera cortando un cuadrado en dos
esquinas y dos rectangulos en las otras dos. Halla la expresion del
volumen en funcién del lado x del cuadrado cortado.

11.9) Se sabe que 180 grados Fahrenheit equivalen a 100 grados
centigrados y que 0 grados centigrados equivalen a 32 grados
Fahrenheit. Halla las funciones que dan la equivalencia de los dos
tipos de grados.

11.10) Una empresa de alquiler ofrece dos contratos diferentes al
contratar un determinado modelo de coche:

a) CONTRATO A: 50 euros al dia y kilometraje
ilimitado.
b) CONTRATO B: 10 euros al dia y 0’1 euro por
kilometro.
Un turista quiere hacer un viaje de 10 dias, pero no sabe
exactamente cuantos kilémetros va a recorrer. Se pide:

A) Determina cual de los dos contratos es mas econémico
en funcion de los kilémetros recorridos. Halla los
intervalos en que se da esta situacion.

B) Calcula cuéntos kilémetros ha de recorrer el viajero
para que los dos contratos sean igual de econdmicos.

C) Haz wuna representacion grafica y comprueba
geométricamente los resultados anteriores.

12) Representa la funcion y = ‘xz -5x+ 6‘ .
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