
TEMA 5: VECTORES EN EL ESPACIO. 

RELACIÓN DE PROBLEMAS 

 
 
Ejercicio 1.- 
 

( ) ( )021v302u  siendo  ,0wvu  que tales    ,  ,  de valores los Hallaa) ,,,,, −−=++
rrrrrr

zyxzyx  
( ).,, 623wy −

r

 
 
b)  ¿Son linealmente independientes los tres vector es anteriores?  
 

Ejercicio 2.- 
 

esuque asegurar ¿Podemos es.dependient elinealment sonwyv,uque sabe Sea)
rrrr

 

 
 

 
B = {(2, 1, 0),  (1, 0, −−−−2),  (0, 0, 3)}. 

 

Ejercicio 3.- 
 

( ) ( ) ( ) ( ):,,,,,,,,,, 311dy501c111b321a   vectores los Dados −
rrrr

 

 

Ejercicio 4.- 
 

( ) ( ):,,,, 123vy012uvectores los Dados −−
rr

 
 
a)  ¿Son linealmente independientes? 
 

 
 
Ejercicio 5.- 
 

(((( )))) (((( ))))
(((( ))))

rr

r

R3Consideramos la base de  formada por los  vectores  a 2, 1, 3 , b 0, 2, 1 y

c 3, 0, 1 .

− −− −− −− −

 
 

( ) anterior. base la de respecto  1474u  de scoordenada las Hallaa) ,, −
r

 
 

.v
2 
1

w3 u2 que tal  ,wvector, un  Hallab) rrrr =+

.c y b,a de   lineal ncombinació comodvector   el posible, es si  Expresa, 
rrr r

( ) base la de respecto  734 a vector   del scoordenada    las  Hallab) , ,r 

respuesta. tu Justifica ?wy v  de  lineal   ncombinació r r



.uyb,a  de lineal ncombinació como  c  vector el posible, es si Expresa,b)
rrrr

 
 

Ejercicio 6.- 
 

 
.2vu ==

rr

 
 

?vu  de el ¿Y ?vu  de módulo el es ¿Cuála)
rrrr

−+  
 

lares.perpendicu son  vu    yvu  que Demuestrab)
rrrr

−+  

 
Ejercicio 7.- 
 

sea  jic  que forma de  e  hallakj2ibji2a  vectores los Dados
rrrrrrrrrr

yxyx +=−+=−= ;;  
.a  que módulo mismo el tenga   yb  a larperpendicu
rr

 

 
Ejercicio 8.- 
 

( ) ( ):,,,, 011vy001u  vectores los Dados
rr

 
 

.v    yu  forman que ángulo el como así  ,v  sobre  u  de proyección la Hallaa)
rrrr

 
 

( ) ( ) sea que  y,v    yu  de lineal ncombinació sea que  000  vector un Encuentrab)
rr

,,,,, ≠zyx  
perpendicular a (1, 0, 0).  

 

Ejercicio 9.- 
 

(((( )))) (((( )))) (((( ))))Dados los vectores  u 2, 1, 3 , v 4, 2, 2 y w 1, 2, :x− −− −− −− −
r r r

 
 

., vyu  forman que ángulo el yvu  Hallaa)
rrrr

 
 

.60 de ángulo un formen  wyu  que para    de valor el Obténb) orr
x  

 

Ejercicio 10.- 
 

( ) ( ) :,,,,, bacy110b011a  vectores los Dados
rrrrr

−=−− m  
 

 

 
 

. c     yb  forman que  ángulo   el  halla  ,2  Parab) r r =m

lares.perpendicu  sean  c     ya    que para    de valor   el  Halla  a) r rm

 módulo,  mismo el tienen que  y 45  de Ángulo    un forman   que vectores dos    v     yu  Sean or r



 

 

 

Ejercicio 11.- 
 

 
( ) ( ) ( )10,1,wy110v112u

rrr
−− ,,,, ,  

 

Ejercicio 12.- 
 
a)  Halla un vector unitario que sea perpendicular a  (3, −−−−1, 1)  y a  (1, −−−−2, 0). 
 

( ) ( ) ejemplo. un Pon ?wvuwvu  que cierto ¿Esb)
rrrrrr

××=××  
 

Ejercicio 13.- 
 

que: tiene se ra,cualesquie vectores dos son  v    yu  si que, Demuestraa)
rr

 
 
( ) ( ) ( )vu2vuvu

rrrrrr
×=+×−  

 

 
 

Ejercicio 14.- 
 

( ) ( ):,,,, 112vy031u  vectores los Dados
rr

 
 

.v  a   yu  a larperpendicu sea que 1, módulo de  ,w  vector, un Hallaa)
rrr

 
 

?v    yu  por odeterminad amoparalelogr del área el es ¿Cuálb)
rr

 
 

Ejercicio 15.- 
 

( )102u  por odeterminad amoparalelogr del área el que para    de valor el Halla ,,
r

m  
( ) 2. sea  10v  y ,, m

r

 
 

Ejercicio 16.- 
 

( ) ( ) ( ) elinealment son  00,1,w    y23v  ,23,u  vectores los que Demuestraa)
rrr

,,, kk −  
independientes, cualquiera que sea el valor de  k. 

 
?w    yv  ,u  por odeterminad pedoparalelepí del volumen el es ¿Cuálb)

rrr

 

( ) ( )., ,, , 1 03v  a     y1 1 2 u  a  larperpendicu vector  un      Halla  b) −− rr

siendo:    ,wu    yvu   vectores  los   por o determinad   amo  paralelogr un de área el Halla  r rr r ××



 
 
 
 
 
 
 
 
 
Ejercicio 17.- 
 

( ) ( ) ( ) que: para    de valor el halla  ;5,1,w    y11,1,v  ,32,1,u  vectores los Dados λλ
rrr

 
 
a)  Determinen un paralelepípedo de volumen 10. 
 
b)  Sean linealmente dependientes.  
 

Ejercicio 18.- 
 

( ) ( ) ( )11w    y102v  11,0,u  vectores los que para    de valores los Hallaa) ,,, −− mm,,m
rrr

 
sean linealmente independientes. 

 
( ) .3  caso el para  w    yv  ,u  de elinealment depende  01,2,  vector el si Estudiab) =m

rrr

 

 

Ejercicio 19.- 
 

( ),112u  vectores los por odeterminad pedoparalelepí del volumen el Calculaa) ,, −
r

 
( ) ( ).032wy203v ,,,, −−

rr

 
 

b)  ¿Cuánto valen cada uno de los siguientes produc tos mixtos?: 
 
[ ] [ ]vu,v,uw,v,u2

rrrrrrr
+;  

 

Ejercicio 20.- 
 

( ) ( ) ( ) pide: se  ,122w    y12,0,v  ,10,1,u  vectores los Dados ,, −−−
rrr

 
 
a)  El volumen del paralelepípedo determinado por e llos. 
 

( ) como expresar pueda se  6a  vector el que para    de valor el  existe, si Halla,b) −ααα ,,
r

 
.v    yu  de lineal ncombinació
rr

 
 

 

 

 

 



SOLUCIONES: 

Ejercicio 1: 

a)  
b) Los vectores son linealmente dependientes. 

Ejercicio 2: 

a) No. 

b)  

Ejercicio 3: 

x = 2,  y = −3,  z = 0 
 

Ejercicio 4: 

a) Si 

b)  

Ejercicio 5: 

a)  

b)  

Ejercicio 6: 

a)  

                

Ejercicio 7: 

Hay dos soluciones:  

Ejercicio 8: 

a) Proyección:           Ángulo:  
b) (0, b, 0),   con  b ≠ 0 

 

Ejercicio 9:  

a)                  Ángulo:  

b)  
 

Ejercicio 10: 



a)  
b)  

Ejercicio 11: 

  

Ejercicio 12: 

a) 
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b) En general no es cierto. 

 

Ejercicio 13: 

b) (1,5,3) 

Ejercicio 14: 

a) 
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:soluciones dosHay 

 

2u92,535vuÁreab) ≈=×=
rr

 

Ejercicio 15: 

m=0 

Ejercicio 16: 

Volumen = 12 

Ejercicio 17: 

a) Hay dos soluciones:  

b)  

Ejercicio 18: 

a)  
b) Si 

Ejercicio 19: 

a) Volumen = 17 

b) [ ] [ ] ( ) 34172w,v,u2w,v,u2 −=−⋅==
rrrrrr

 
[ ] primeros). dos los de elinealment depende vector tercer (el0vu,v,u =+

rrrr

 

Ejercicio 20: 

a) Volumen = 4 

b)  

 


